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   عموميــات حـول الـــدوال  
  

 La fonction affine  الدالة التآلفية )1
)المستوى منسوب إلى معلم ), ,O i j

G G
.  

( )fبالنسبة للمعلم ( fAيرمز إلى منحنى دالة ), ,O i j
G G

 2 1

.  
  

  أنشطة 
)\ :  بما يليالتمثيل المبياني للدوال المعرفة على  أرسم �  1 )f x x= −(     ,   ) 2g x x= − +

        
     ,    

  

)\ :  بما يليالتمثيل المبياني للدالتين المعرفتين على استنتج  �       ) ( )x( ) ( ) l x f=       وh x g x=  

)التآلفية التي يمر تمثيلها المبياني من النقطتين    أوجد الدالة 2 )0( )2,1B 1,A  و     

)قطة حدد الدالة التآلفية التي يمر منحناها من الن  3 )1,0A   

) و1x   ولكل عددين حقيقيين    ) ( )
2x :  2 1

2 1

1
2

f x f x
x x
−

=
−

  

  :   التي تمثيلها المبياني هوf  حدد في آل حالة من الحالات التالية الدالة4
  

\   :  بما يلينيا الدالة المعرفة علىمثل مبيا  5
( )
( )
( )

        ,  0

2          ,  0 1

2 4 ,  1  

f x x x

f x x x

f x x x

= − ≤⎧
⎪

= ≤
⎪ = − + ≤⎩

≺

\
 ( )

⎨  

  ةـخلاص
  :  بما يليالدالة التآلفية هي آل دالة معرفة على تعريف 
     f x ax b= +a   . عددان حقيقيانb و  حيث 

  
  .منحنى دالة تآلفية في المستوى المنسوب إلى معلم هو مستقيم خاصية 

  
 Parité d’une fonction  زوجية دالة )2

  ةــأنشط
  : أدرس زوجية الدوال التالية  1

( )f a-           x x= 

( ) b-      1f x x= +

    

 

c-     ( )f x   x= ( ) 1 1
1 1

f x 
x x

= −
+ −

( ) d-             2
2

1f x x
x

= + 
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( ) e-      1f x x
x

= + 

( ) 3f f-           x x=

( )
 

g-    2 2 1f x x x= −

P

+  
  

   هو دالة زوجية مجموع دالتين زوجيتين   )2
  

   هو دالة زوجيةجداء دالتين زوجيتين       
  . دالة حدودية زوجيةلتكن  2
)بين أن الشكل المختصر للحدودية        )P x

P

  . لا يحتوي إلا على حدود درجتها زوجية
    
   هو دالة فرديةمجموع دالتين فرديتين   )3

   هو دالة زوجيةجداء دالتين فرديتين       
  .يةفرد دالة حدودية لتكن  3
)  بين أن الشكل المختصر للحدودية   )P x ؟زوجية لا يحتوي إلا على حدود درجتها  

  
\   : ما يلي ب المعرفة علىfمثل مبيانيا الدالة  4
    ( ) 1 f زوجية ولكل xمن  :  +\f x x= +  

  
\   :  بما يلي المعرفة علىfمثل مبيانيا الدالة  5
   ( ) 1 f فردية ولكل xمن  : +\f    x x= − +

A

  
  

)أتمم المنحن  6  2 ] : دالة زوجية حيز تعريفها هو إذا علمت أنه يمثل (   −4,4[ى
     

  
  : خلاصة
  La fonction paire   الزوجيةالدالة
f دالة عددية وf  . مجموعة تعريفهاDلتكن  : تعريف
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fإننقول       :  دالة زوجية إذا تحقق الشرطان التاليان
a- لكلxمن fD :  x D− ∈  f

( ) ( ) b- لكلxمن fD :  f x f− = x  
  

( ) fلتكن  : خاصية دالة عددية وfAمنحناها في معلم متعامد .  

)زوجية إذا وفقط إذا آان f الدالةتكون     )fAمتماثلا بالنسبة لمحور الأراتيب .  
  

  La fonction impaire  الدالة الفردية
  . مجموعة تعريفهاfD دالة عددية وfلتكن  : تعريف

  : تحقق الشرطان التاليانوفقط إذا إذا فردية  دالة fإننقول     
a- لكلxمن fD :  x D− ∈  f

( ) ( ) b- لكلxمن fD :  f x f− = − x  
  

( )   . منحناها في معلم متعامدfA دالة عددية وfنلتك  : خاصية

)ية إذا وفقط إذا آانفرد f الدالةتكون     )fA صل المعلملأ متماثلا بالنسبة.  
  

)إذا   : ملاحظة    بالنسبة للصفر غير متماثلfAآان(
  . ليست لا فردية ولا زوجيةfفإن    
  

 Monotonie d’une fonction  رتابة دالة )3
  ةــأنشط
\  :  بما يليالدالة التآلفية المعرفة علىfلتكن  1

( )  f x ax= +a b و  حيث bعددان حقيقيان .  
f  - أدرس رتابة الدالة

 ؟" aحسب قيم" ماذا يمكنك استنتاجه  -
gاستنتج رتابة الدالة - :  المعرفة بــ

( )
( )

2 1     ,  1

2    ,  1

g x x x

g x x x

= − ≥⎧

= − +⎪⎩ ≺
⎪
⎨  

  

3على آل من المجالين  fأدرس رتابة الدالة  2
2

⎤ ⎤,−∞⎥ ⎥⎦ ⎦
3  و   ,

2
⎡ ⎡+∞⎢ ⎢⎣ ⎣

)  :      حيث   ) 2 3 2f x x x= − +

)أدرس رتابة الدالة  3 ) f2    :  المعرفة بــ 1
1

x −f x =
x +

  

]أتمم الجدول التالي علما أنه يمثل التغيرات على   4   . لدالة فردية−2,2[
  

  
fنفس السؤال إذا آانت  . زوجية
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   خلاصة
fلتكن : تعريف دالة عددية وfD

1

  .مجموعة تعريفها 
D.  f عنصرين مختلفين من2x وxليكن    

( ) ( )f
1العدد الحقيقي       2

1 2

x f x
x x
−
−

  .2x و1x بين العددين fمعدل تغير  يسمى 

  خاصيات
I.  fلتكن دالة عددية معرفة على مجال

( ) ( )f
1 إذا وفقط إذا آان  I على)قطعا( تزايدية fتكون � 2

1 2

0
x f x
x x
−

≤
−1   .I عنصرين مختلفين من2x وx  لكل 

( ) ( )
1 إذا وفقط إذا آان  I على)قطعا( تناقصية fتكون � 2

1 2

0
f x f x

x x
−

≤
−1   .I من2x وx عنصرين مختلفين  لكل

  : ملاحظــات
( )f xالدالة التآلفية المعرفة بf ــ ax b =لتكن  : 1ملاحظة   +

0a ;
.  

fفإنإذا آان  - .ية قطعا على تزايد  \
0a ≺fفإنإذا آان  - .\ تناقصية قطعا على   

0a   فإنإذا آان  - =f علىثابتـة . \
  

  "الرتابة والزوجية "   : 1ملاحظة  
f لتكن       دالة عددية حيز تعريفهاD

I  أو    مجال حيث Iو     D I D⊂− +∩\⊂ ∩\
J

  
Iمماثل وليكن      . بالنسبة للصفر 

  
f 1الحالة   فردية  

fتزايدية على .  J I يكافئ fتزايدية على     
fتزايدية قطعا على .  J I يكافئ fتزايدية قطعا على     

f على)  قطعا( تناقصية.  J I على) قطعا( تناقصية  يكافئ f
  
f 2الحالة   ةزوجي  

    f على)قطعا( تناقصية .  J I يكافئ f على)قطعا( تزايدية 
f على)  قطعا (تزايدية.  J I على) قطعا( تناقصية  يكافئ f

  
  الدالة السالبة–الدالة الموجبة  )4

Fonction positive – Fonction négative.  
  .ةــأنشط
)  :  بما يلي\ المعرفة علىالعدديةلدالة اfلتكن  1 ) 2 2 3f x x x= − + −  

)    : \ منxبين أن لكل - ) ( )21 2f x x= − − − 
  
)  :  بما يلي\الدالة العددية المعرفة علىfلتكن  2 ) 2 3 4f x x x= + +  

( )0 f    :  منxلكلبين أن  - \x≤ 
  

fلتكن  تعريف  . دالة عددية حيز تعريفهاD
( ) 0f x D إذا آان   دالة موجبة علىf  من xلكل ،  ≤ Dول إننق �

0f ≥      ونكتب  
لكل إذا آان  البة على دالة سfإنونقول  � Dx من   ، D( ) 0f x ≤ 
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0f   ≥   ونكتب  
  

) :  من xلكلإذا آان     �  ملاحظة )0 f x≺ نقول أن  Df موجبة قطعا   
0   ونكتب ≺  f

( ) 0f x D   قطعا لبةسا f:  من xلكلإذا آان  �  نقول أن ≻
0f     ونكتب ≺

  
  ــل المبيانــيالتأوي
)المستوى منسوب إلى معلم � ), ,O i j

G G
. 

f دالة عددية معرفة على D.                      و
fتكون - إذا وفقط إذا آان المنحنى الممثل لها على موجبة علىDD

     
                               . يوجد في نصف المستوى الذي أراتيبه موجبة

fلها على إذا وفقط إذا آان المنحنى الممثل سالبة على D                - تكونD
                   . يوجد في نصف المستوى الذي أراتيبه سالبة

                   
  

  :   حدد إشارة الدوال التالية :اتـــتطبيق

      
2

2

3 2
1

x xx
x x
+ +
+ +

6 :  f  

            2 1x x x+ +6g  :    
  

 Comparaison de deux fonctions  مقارنة دالتين )5
  :  الدالتين المعرفتين بما يليg وfلتكن  : تمهيد

      ( ) 22 3 2f x x x= − +

   

  

)  و     ) 2 3 1g x x x= − +  

)      منxبين أن لكل     - ) ( \) 0f x g x− ;  

)\ منxنلاحظ أن لكل ) ( )f     x g x;  
  .gن أآبر مfونقول أن
f  ونكتب g;  

  
D وf  . دالتين عدديتين معرفتين على نفس المجموعة gلتكن  تعريف

)   Dنقول إن   ) ( ) fأآبر من أو تساويأو (  أصغر من أو تساوي ggf (إذا آان لكلعلى Dxf  : xمن  g x≤  
f  ونكتب   g≤D   .  على 
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 Interprétation graphique   ــل المبيانــيالتأوي
  . دالتين معرفتين على نفس المجموعةg وfلتكن

DD أصغر من أو تساويf إذا وفقط إذا آان منحنى علىg تحت منحنىf  . علىgنأنقول 

           
       

  تمرين تطبيقي
\g  :  بــ المعرفتين على وfقارن الدالتين العدديتين

    ( ) 24   f x x=

(
  

(  و 4 1g x x= −  
 
  

  الدالة المحدودة– الدالة المصغورة –الدالة المكبورة  )6
Fonction Majorée, Minorée, Bornée 

D  . دالة عددية معرفة على مجموعة fتكن  تعريف
   بحيثDη إذا وفقط إذا وجد عدد حقيقي على مكبورة fنقول إن  
) xلكل    )f x ηمن  :  D≤  
  ........  .  
  ........  .  

  
D  . دالة عددية معرفة على fلتكن  خاصية

Dk  : بحيث موجب إذا وفقط إذا وجد عدد حقيقي علىمحدودة  fتكون  
) xلكل    ) D :  منf x k≤  

  
 تمرين تطبيقي

)   بــ\بين أن الدالة المعرفة على  1 ) 2

1
1

f x =
x+

  .  محدودة

[ الدالة المعرفة على fلتكن  2 [1,D = +∞( ) 1   :  بما يلي 
1

f x  =
x −

f بين أن - 0 مصغورة بالعدد
fهل -  مكبورة ؟
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    Extremums d’une fonction numérique    مطارف دالة عددية )7

  : تمهيد

)  لتكن1 ) 2

1
1

f x fبما يلي\ الدالة العددية المعرفة على  :   =
x +

  

   .0 تقبل قيمة قصوى مطلقة عند النقطة f      بين أن

)  لتكن2 )
2

2

1
1

xf x
x
− fلدالة العددية المعرفة بــ ا :    =
+

  

   .0 تقبل قيمة دنيا مطلقة عند النقطة f      بين أن
*   :  بما يلي\  حدد مطارف الدالة العددية المعرفة على 3

( )               
1   ,   1

  ,   1 1

x
f x x

x x

⎧ ≤⎪= ⎨
⎪ −⎩ ≺ ≺

  

4     

  
        
  "تعاريـف " : خلاصة

  Valeur minimale absolue  القيمة القصوى المطلقة -
 القيمة القصوى النسبية -
 القيمة الدنيا المطلقة -
 القيمة الدنيا النسبية -
  

  "خاصيات " 
]إذا آانت  -  1 ]I , f رتيبة على المجال a b=  

))  فإن     ) ( ) ( ))max ,f x Sup f a f b

I

=

x∈
  

              

))           و ) ( ) ( ))min ,f x Inf f a f b

I

=

x∈
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 ةــــلاصـخ

 
 

 
 

  
x           دراسة الدالة-1  )10   x6  

x     دراسة الدالة-2   a x+6
3

  
x         دراسة الدالة  -3   ax6  
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  . صورة مجال بدالة عددية -     )11     
  

  مرآب دالتين عدديتين )12
)لتكن ) 2 1f x x fبما يلي الدالة العددية المعرفة على  :  \= +

g

  

} الدالة العددية المعرفة علىو     }1−( ) 2  : بما يلي \ 1
1

x +g x =
x −

  

)  أحسب)  1 )1f  ثم   ( )2g

( )2( )5g   f    ثم أحسب)  2
    لاحظ أن �

    ( ) ( )( )2 1g g f 5= =

        

  

)  و   ) ( )( )5 2g g f=

  ( )1 5gof =

( )

  

    ونكتب

112  و  
4

gof =  

g وأو بترآيب الدالتين gf.(  f ) و  بمرآبة الدالتين1  هي صورة 5ونقول إن 
)   أحسب  )3 )0f

( )0fg
gofD

( )gof x

   ؟ بالدالة هل يمكن حساب صورة
   ،   حدد مجموعة تعريف الدالة  )4

x لكلثم حدد   . من D

h( ) \  :  بــ الدالة العددية المعرفة على لتكن )5
2

2

3
1

xh x
x
− =
+

h . على شكل مرآبة دالتين وحددهماأآتب
fلتكن )6 :  بما يلي الدالتين المعرفتين على وg\

2 1( ) 2 1g x x ( )f x x= =     و     + +  
foggofحدد الدالتين  

) 2 2x x x= + −( )

  .  و  

7((f   2   و
1

xg x +
=

x +
 

fogDو         gofD  حدد -
gof

 
 .fog    و     حدد الدالتين -
  
  

  
  
  
  
  
  

    
  

     
  
  

 


